
BÀI TẬP VỀ NHÀ · Toán 12 · Bài 6

Vectơ trong không gian
Họ và tên: Ngày:

DẠNG 1. Nhận biết vectơ bằng nhau, đối nhau

Gợi ý: hai vectơ bằng nhau khi cùng hướng và cùngđộdài; đối nhau khi ngược hướng và cùng
độ dài. Trước hết xem hai giá có song song hoặc trùng nhau không.

Bài 1. Cho hình hộp ABCD.MNPQ như hình bên dưới (các đỉnhM,N,P,Q lần lượt nằm
trên A,B,C,D).

A B

CD

M N

PQ

a) Kể tên ba vectơ khác A⃗D, có điểm đầu và điểm cuối là đỉnh của hình hộp, và
bằng A⃗D.

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

b) Tìm vectơ có điểm đầu là P và là vectơ đối của A⃗M.

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

c) Hai vectơ A⃗C và M⃗P có bằng nhau không? Vì sao?

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
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Bài 2.Một cánh cửa sổ lùa hình chữ nhật trượt ngang trên ray, từ vị trí đóng sang vị
trí mở, đi được 60 cm.

a) Bốn góc của cánh cửa dịch chuyển theo bốn vectơ. Bốn vectơ ấy có bằng nhau
không? Vì sao?

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

b) Sau đó đóng cửa về đúng vị trí cũ. Vectơ dịch chuyển củamỗi góc lúc đóng liên
hệ thế nào với lúc mở? Tổng của hai vectơ ấy là gì?

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

DẠNG 2. Rút gọn tổng, hiệu các vectơ

Gợi ý: thay mỗi vectơ bằng một vectơ bằng nó để chúng chung gốc hoặc nối đuôi nhau, rồi
dùng quy tắc ba điểm, quy tắc hiệu, quy tắc hình hộp.

Bài 3.Cho hình hộp ABCD.MNPQ (hình ở Dạng 1). Rút gọn các biểu thức sau.

a) A⃗D + A⃗M + Q⃗P
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

b) B⃗A + B⃗C + B⃗N
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

c) A⃗P − A⃗M − A⃗B
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
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Bài 4.Cho bốn điểm E,F,G,H bất kì trong không gian.

a) Rút gọn E⃗F + G⃗H + F⃗G.
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

b) Chứng minh E⃗F − G⃗F = E⃗H − G⃗H.
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

DẠNG 3. Biểu diễn một vectơ theo ba vectơ cho trước

Gợi ý: đi từ điểmđầu tới điểm cuối dọc theo các cạnh, rồi đổi từng đoạn về ba vectơ đã cho;
trung điểm thì nhân với 1

2 .

Bài 5. Cho hình hộp ABCD.MNPQ (hình ở Dạng 1). Đặt A⃗B = u⃗, A⃗D = v⃗, A⃗M = w⃗. Gọi E
là trung điểm củaMN, F là trung điểm của BC. Biểu diễn các vectơ sau theo u⃗, v⃗, w⃗.
a) A⃗E

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

b) A⃗F

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

c) E⃗F

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
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Bài 6.Cho hình chóp S.EFGH có đáy EFGH là hình bình hành tâm K.

a) Chứng minh S⃗E + S⃗G = 2S⃗K.
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

b) Biểu diễn S⃗E + S⃗F + S⃗G + S⃗H theo S⃗K.

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

DẠNG 4. Tính tích vô hướng và góc

Gợi ý: a⃗ ⋅ b⃗ = |a⃗| ⋅ |b⃗| ⋅cos(a⃗, b⃗). Muốn tìm góc giữa hai vectơ thì đưa chúng về chung gốc. Hai
vectơ vuông góc thì tích vô hướng bằng 0.

Bài 7.Cho hình lập phương ABCD.MNPQ có cạnh bằng 3 (hình bên dưới).

A B

CD

M N

PQ

a) Tính A⃗B ⋅ A⃗C.
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

b) Tính A⃗C ⋅ A⃗N.
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
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c) Tính góc giữa hai vectơ A⃗N và B⃗P.

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

Bài 8.Cho tứ diện D.ABC có DA,DB,DC đôi một vuông góc, DA = DB = 2, DC = 1.
a) Tính B⃗A ⋅ B⃗C.

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

b) Tính côsin của góc ABC.

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

Bài 9. Trong một trò chơi ba chiều, máy tính tính độ sáng của một mặt phẳng nhỏ
bằng tích vô hướng n⃗ ⋅ ⃗ l, trong đó n⃗ là vectơ vuông góc với mặt, ⃗ l là vectơ chỉ về phía
nguồn sáng, cả hai có độ dài bằng 1.

a) Góc giữa n⃗ và ⃗ l là 60∘. Tính độ sáng.

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

b) Mặt sáng nhất khi góc giữa n⃗ và ⃗ l bằng bao nhiêu? Khi nào độ sáng bằng 0?

.. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
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c) Độ sáng đo được là √32 . Tính góc giữa n⃗ và ⃗ l.
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

Bài 10. Một con ong rời tổ, bay 4 m về hướng đông, rồi 4 m về hướng bắc, rồi bay
thẳng lên cao 7 m. Coi ba chặng bay là ba vectơ a⃗, b⃗, c⃗ đôi một vuông góc. Dùng
tích vô hướng, tính khoảng cách từ con ong tới tổ.

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
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LỜI GIẢI · Toán 12 · Bài 6

Vectơ trong không gian

DẠNG 1. Nhận biết vectơ bằng nhau, đối nhau

Cách làm. Bước 1: xemhai giá có song song hoặc trùng nhau không (không thì hai vectơ
không cùng phương, loại ngay).
Bước 2: so hướng và độ dài. Cùng hướng, cùng độ dài: bằng nhau. Ngược hướng, cùng
độ dài: đối nhau.
Trong hình hộp, các cạnh song song thì bằng nhau, nên chỉ cần để ý chiều mũi tên.

Bài 1.

a) CáccạnhBC,MQ,NP song song vàdài bằngAD; chọn chiềumũi tên cùng hướng
với A⃗D. Đáp án: B⃗C, M⃗Q, N⃗P

b) Cạnh qua P song song vớiAM là PC. Vectơ P⃗Cđi xuống, ngược hướng với A⃗M, và
PC = AM. Đáp án: P⃗C

c) A⃗M = C⃗P nên tứ giác ACPM là hình bình hành. Do đó AC song song và bằngMP,
hai vectơ cùng hướng. Đáp án: Có, A⃗C = M⃗P

Bài 2.

a) Cảcánhcửa trượt songsongvới raynênbốnvectơdịchchuyểncógiá songsong
(hoặc trùng nhau), cùng hướng, cùng độ dài 60 cm.
Đáp án: Bốn vectơ bằng nhau

b) Lúcđóng,mỗi gócđi ngược lại đúngquãngđường cũ, nên vectơ lúc đóng ngược
hướng và cùng độ dài với vectơ lúc mở.
Đáp án: Đối nhau; tổng bằng 0⃗

DẠNG 2. Rút gọn tổng, hiệu các vectơ

Cách làm. Quy tắc ba điểm: A⃗B + B⃗C = A⃗C. Quy tắc hiệu: O⃗B − O⃗A = A⃗B.
Quy tắc hình hộp (hình hộp ABCD.MNPQ): A⃗B + A⃗D + A⃗M = A⃗P, tức là tổng của ba vectơ
nằm trên ba cạnh chung một đỉnh bằng vectơ đường chéo xuất phát từ đỉnh đó.

Bài 3.

a) A⃗D + A⃗M = A⃗Q (quy tắc hình bình hành trongmặt ADQM). Rồi A⃗Q + Q⃗P = A⃗P (quy
tắc ba điểm). Đáp án: A⃗P
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b) Ba vectơ nằm trên ba cạnh chung đỉnh B. Theo quy tắc hình hộp, tổng là vectơ
đường chéo xuất phát từ B. Đáp án: B⃗Q

c) A⃗P−A⃗M = M⃗P (quy tắchiệu). A⃗B = M⃗Nnên M⃗P−M⃗N = N⃗P. Đápán: N⃗P (cũng bằng A⃗D)

Bài 4.

a) Đổi chỗ để các vectơ nối đuôi nhau, E⃗F + F⃗G + G⃗H = E⃗G + G⃗H. Đáp án: E⃗H

b) Vế trái = E⃗F + F⃗G = E⃗G. Vế phải = E⃗H + H⃗G = E⃗G. Hai vế cùng bằng E⃗G. Đáp án:
Hai vế cùng bằng E⃗G

DẠNG 3. Biểu diễn một vectơ theo ba vectơ cho trước

Cách làm. Bước 1: viết vectơ cần tìm thành tổng các vectơ nối đuôi nhau dọc theo các
cạnh.
Bước 2: thay mỗi vectơ bằng vectơ bằng nó trong ba vectơ đã cho (nửa cạnh thì nhân
với 1

2).
Nếu I là trung điểm của AB thì với mọi điểmO, O⃗A + O⃗B = 2O⃗I.

Bài 5.

a) A⃗E = A⃗M + M⃗E = w⃗ + 1
2M⃗N, mà M⃗N = u⃗. Đáp án: A⃗E = 1

2 u⃗ + w⃗

b) A⃗F = A⃗B + B⃗F = u⃗ + 1
2B⃗C, mà B⃗C = v⃗. Đáp án: A⃗F = u⃗ + 1

2 v⃗

c) E⃗F = A⃗F − A⃗E = u⃗ + 1
2 v⃗ − 1

2 u⃗ − w⃗. Đáp án: E⃗F = 1
2 u⃗ + 1

2 v⃗ − w⃗

Bài 6.

a) K là trungđiểmcủaEG nên K⃗E+K⃗G = 0⃗. Dođó S⃗E+S⃗G = (S⃗K+K⃗E)+(S⃗K+K⃗G) = 2S⃗K.
Đáp án: S⃗E + S⃗G = 2S⃗K

b) K cũng là trung điểm của FH nên S⃗F + S⃗H = 2S⃗K. Cộng với kết quả câu trên.
Đáp án: 4S⃗K

DẠNG 4. Tính tích vô hướng và góc

Cách làm. Cách 1 (dùng định nghĩa): đưa hai vectơ về chung gốc, tìm góc, rồi nhân độ
dài với côsin của góc.
Cách 2 (tách vectơ): viết mỗi vectơ thành tổng, hiệu của các vectơ đã biết độ dài và
góc, nhân phân phối, bỏ các cặp vuông góc. Nhớ a⃗ ⋅ a⃗ = |a⃗|2.
Tìm góc: cos(a⃗, b⃗) = a⃗ ⋅ b⃗

|a⃗| ⋅ |b⃗| .
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Bài 7.

a) ABCD là hình vuôngnênAC = 3√2vàgócBAC = 45∘. Vậy A⃗B⋅A⃗C = 3⋅3√2⋅ √22 = 9.
Đáp án: 9

b) AC, AN, CN là ba đường chéo của ba mặt hình vuông nên cùng bằng 3√2, tam
giác ACN đều, góc CAN = 60∘. Vậy A⃗C ⋅ A⃗N = 3√2 ⋅ 3√2 ⋅ 12 = 9. Đáp án: 9

c) Đặt A⃗B = u⃗, A⃗D = v⃗, A⃗M = w⃗ (đôi một vuông góc, độ dài 3). A⃗N = u⃗+ w⃗, B⃗P = v⃗+ w⃗
nên A⃗N ⋅ B⃗P = w⃗ ⋅ w⃗ = 9. Mà AN = BP = 3√2 nên côsin của góc bằng 9

18 = 1
2.

Đáp án: 60∘

Bài 8.

a) B⃗A = D⃗A − D⃗B, B⃗C = D⃗C − D⃗B. Nhân ra, các tích D⃗A ⋅ D⃗C, D⃗A ⋅ D⃗B, D⃗B ⋅ D⃗C đều bằng
0, chỉ còn D⃗B ⋅ D⃗B = 22.
Đáp án: 4

b) BA = √22 + 22 = 2√2, BC = √22 + 12 = √5. Vậy cos ÂBC = 4
2√2 ⋅ √5

= 2
√10

.

Đáp án: cos ÂBC = √105
Bài 9.

a) n⃗ ⋅ ⃗ l = 1 ⋅ 1 ⋅ cos60∘. Đáp án: 0,5
b) n⃗ ⋅ ⃗ l = cos(n⃗, ⃗ l) lớn nhất bằng 1 khi góc bằng 0∘ (ánh sáng chiếu thẳng vào mặt);

bằng 0 khi góc bằng 90∘ (ánh sáng lướt dọc theo mặt).
Đáp án: Sáng nhất, 0∘; độ sáng 0, 90∘

c) cos(n⃗, ⃗ l) = √32 . Đáp án: 30∘

Bài 10. Độ dịch chuyển là a⃗ + b⃗ + c⃗. Vì ba vectơ đôi một vuông góc nên a⃗ ⋅ b⃗ = b⃗ ⋅ c⃗ =
c⃗ ⋅ a⃗ = 0, do đó |a⃗ + b⃗ + c⃗|2 = |a⃗|2 + |b⃗|2 + |c⃗|2 = 16 + 16 + 49 = 81.
Đáp án: 9m
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